
   اّّت
    لتلاميذ السّنة الثّامنة أساسي

  تدعم التّلميذ المتوسّط 

  

لكلّ تلميذ يرغب في 

  تحسين مستواه

  

 

 الثّلاثي الأوّل

ّّت اّّا 
لتلاميذ السّنة الثّامنة أساسي  

  

    

  
  
  

تدعم التّلميذ المتوسّط  تمارين

  )بالإصلاح مرفق( 

لكلّ تلميذ يرغب في 

  مكرم الطّرابلسي: الأستاذ
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Groupe:   دروس في الرّیاضیّات 

  مجموعة تقدّم دروس، تمارین، فروض 

  السّنوات السّابعة، الثاّمنة و التاّسعة أساسي تلامیذ تهمّ 

  

Page: مسابقة صفاقس المفتوحة للرّیاضیّات    

  صفحة تقدّم تغطیة خاصّة لمسابقات في الرّیاضیّات 

 تهمّ تلامیذ السّابعة، الثاّمنة و التاّسعة أساسي

F   Trabelsi.math (Page et Groupe) 



 
F   Trabelsi.math (Page et Groupe) 

  

      

  :1تمرین 

 :8حدّد الأعداد القابلة للقسمة على  )1

69112    ،75326    ،24784    ،135632    ،244956  . 

  :8على قدّم جمیع الحلول لكي تكون هذه الأعداد قابلة للقسمة  )2

                                 34.6            ،.415             ،62.44     .  

  

  :2تمرین 

 :في نفس الوقت 3و  8حدّد الأعداد القابلة للقسمة على  )1

                             74136      ،21652      ،58344      ،37506    .  

 .في نفس الوقت 3و  8قابل للقسمة على   4.2.2 قدّم جمیع الحلول لكي یكون العدد )2

  

  :3تمرین 

 .في نفس الوقت 5و  8قابل للقسمة على   1.6.قدّم جمیع الحلول لكي یكون العدد  )1

 .في نفس الوقت 25و  8قابل للقسمة على  3...قدّم جمیع الحلول لكي یكون العدد  )2
  

  :4تمرین 

A  8القابلة للقسمة على  67..مجموعة الأعداد.  

B  8القابلة للقسمة على   5..2مجموعة الأعداد. 

  .B و A عتینجد المجمو  )1

 .اماستنتج كمّ كلّ منه )2
  

  :5تمرین 

.4.9a  

  )یمكن إستخدام نفس الرّقم مرّتین (  .8قابلا للقسمة على  aلكي یكون العدد   4و  3، 2، 1، 0أكمل بالأرقام 
  

  :6تمرین 

  دینار،  143.أصدقاء برحلة بلغت مصاریفها  8قام 

 .جد نصیب كلّ شخص علما أنّهم إقتسموا المصاریف بالتّساوي

 

  8 على القسمة قابليّة
 

 1 

 1 
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  :أحط بدائرة الأعداد الصّحیحة النّسبیّة :1تمرین 

             3

15
       ،

7

21
      ،

7

18
       ،

6

24
         ،

8

36
     .  

  

   : أو   ،  ، أكمل بـ :2تمرین 

      Z...
4

16
    ،       Z...2           ،








 Z...

3

5
         ، Z...8   

     Z...7,1      ،      Z...5           ،








Z...
7

21
   .  

  

  :  أو أكمل بـ  :3تمرین 

      

  













Z

Z

...1,5,3

...5,
6

12
,0

                

  















Z

Z

...5,2

...
7

3
,6

  

  

  :4تمرین 










7

35
,0,

3

2
,7,4,1A 

جد  )1 ZA و ZA وZA .  

 .استنتج كمّ كلّ مجموعة )2
  

  :5تمرین 

 مستقیم مدرّج بالمعیّن IO, بحیثcmOI 1،  

 3A  و 1B. 

 .ABجد )1

2(  xC مناظرةA بالنّسبة إلىB .قدّمx.  
  

  :6تمرین 

 مستقیم مدرّج بالمعیّن IO, بحیثcmOI 1،  

 2A  و 5B. 

 .ABجد )1

2(  xC من AB  بحیثABOC . جدx.  

  مجموعة الأعداد الصّحيحة النّسبيّة 
 

2 

 2 
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   :1تمرین 

aE  3.  

 .7a: إذا علمت أنّ  Eاحسب )1

 .0Eإذا علمت أنّ  aجد )2
  

  :2تمرین 

 7 aE.  

5: إذا علمت أنّ  Eاحسب  )1 a. 

 .7Eإذا علمت أنّ  aجد )2
  

  :3 تمرین

   623  aE.  

 .Eاختصر )1

 . 4a إذا علمت أنّ  Eاحسب  )2

  .0E إذا علمت أنّ  aجد )3
  

  :4تمرین 

    aE  51116.  

 .Eاختصر )1

04إذا علمت أنّ  Eجد )2 a. 

 .0E بحیث aجد  )3
  

   :5 تمرین

  :العبارات التّالیةاحسب  )1

2113a     ،514 b     ،74 c     ،615 d      123و e.  

 .استنتج ترتیبا تصاعدیّا )2
  

  :6تمرین 

 :احسب العبارتین )1 958 a       و 6311 b. 

 :  في الحالتین xجد )2

0 -أ             xa           .0 -ب xb.  
  

  Zالجمع و الطّرح في  
 

3 

 3 
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  :7تمرین 

   635  aE  

 .Eاختصر  )1

 .11aإذا علمت أنّ  Eاحسب  )2

 .5Eإذا علمت أنّ  aجد )3
 

  :8تمرین 

5117  aE  

 .Eاختصر  )1

 .4aإذا علمت أنّ  Eاحسب  )2

 .9Eإذا علمت أنّ  aجد )3
  
  

  :9تمرین 

14 E  

 .Eجد )1

5إذا علمت أنّ  aجد  )2 aE. 
  

  :10تمرین 

  :التّالیةالعبارات احسب 

      

   
  

    26373

9415

611372







C

B

A

  

  

  :11تمرین 

 
 356

4197





b

a
  

 .bو aاحسب  )1

3 -أ: في الحالتین xجد )2 xa     .1  -ب xb. 
  

  :12تمرین 

baE  3  

5 -أ: في الحالتین Eاحسب  )1 ba       .4  -ب ab. 

baجد )2   ّ7إذا علمت أنE. 

 2b.  4و  4Eإذا علمت أنّ  aجد  )3
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  :طریقةاحسب بأیسر  :13تمرین 

                    

 
 

 653127

351237

254122







  

  

  :14تمرین 

   baE  2  

 .Eاختصر )1

 .7bو  3Eإذا علمت أنّ  aجد )2

baجد  )3   ّ5إذا علمت أنE . 
  

  :15تمرین 

   baE  215  

 .Eاختصر  )1

7إذا علمت أنّ  Eاحسب  )2 ab. 

abجد )3   ّ1إذا علمت أنE. 
  

  :16تمرین 

   314  baE  

 .Eاختصر  )1

1إذا علمت أنّ  Eاحسب  )2 ba. 

baجد )3   ّ5إذا علمت أنE. 
  

   :17تمرین 

  :اختصر العبارات التّالیة

       

    
    
    41

73

154







abaC

abaB

baA

  

  

  :18تمرین 

    baE  416  

 .Eاختصر )1

4إذا علمت أنّ  Eاحسب  )2 ba. 

baجد )3   ّ2إذا علمت أنE. 
   5 



 
F   Trabelsi.math (Page et Groupe) 

  :أجب بصواب أو خطأ :19تمرین 

إذا كان  )1 Za وZb  ّفإن Zba . 

فإنّ  3aإذا كان  )2 Za 5. 

فإنّ  2aإذا كان  )3 Za 1. 
 

  :20تمرین 

  
 bB

aA





72

531
  

 .Bو Aاختصر  )1

إذا علمت أنّ  Bو Aقارن بین  )2 Qba.  
  

  :21تمرین 

   
    432

353





abaF

baE
  

 .Fو  Eاختصر  )1

 .Zaإذا علمت أنّ  Fو Eقارن بین  )2

5إذا علمت أنّ  a جد )3 FE. 
  

  :22تمرین 

    
    abaF

abbE





42

15
  

 .Fو  Eاختصر  )1

3إذا علمت أنّ  Fو Eقارن بین  )2 ba. 

1إذا علمت أنّ  bو aقارن بین  )3 FE. 
  

  :23تمرین 

    baE  361  

 .Eاختصر  )1

 .3Eإذا علمت أنّ  bو aقارن بین  )2

baإذا علمت أنّ  Eحدّد علامة  )3 . 

 6 
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  :1تمرین 

ABC مثلّث متقایس الضّلعین.  

 .Bبالنّسبة إلى A مناظرة Eابن )1

 .Cبالنّسبة إلى A مناظرة Fابن )2

AFAEبیّن أنّ  )3 .  
  

  :2 تمرین

ABC ،ّمثلّث عام  

I منتصف AB وJ منتصف AC،  

E مناظرةC بالنّسبة إلىI.  

بیّن أنّ  )1   BCAE //.  

2( F مناظرة B بالنّسبة إلىJ،  ّبیّن أن   BCAF //.  

 .على إستقامة واحدة Eو F ،Aاستنتج أنّ النّقاط  )3
  

  :3تمرین 

ABC ،ّمثلّث عام  

I منتصف AC،   

  .Iبالنّسبة إلى B مناظرة Dو

بیّن أنّ  )1   BCAD //. 

2( M من BC لا تنتمي إلى BC، MI یقطع AD فيN،  

  .Nهي Iبالنّسبة إلى Mمناظرة بیّن أنّ      
  

  :4تمرین 

 AB منتصفهاO،  

 العمودي على AB و المارّ منA.  

  .إجابتك علّل .Oبالنّسبة إلى مناظر 'ارسم  )1

2( M منحدّد مع التّعلیل مناظر ، MO بالنّسبة إلىO. 

3(  MO یقطع' فيNبیّن أنّ مناظرة ،M بالنّسبة إلىO هيN. 
  
  
  

  المركزي التّناظر
 

 1 

 7 



 
F   Trabelsi.math (Page et Groupe) 

  :5 تمرین

ABC ،ّمثلّث عام  

I منتصف BC.  

مناظر  ابن  )1 AB بالنّسبة إلىI. 

2(  AI یقطع  فيD بیّن أنّ مناظرة ،A بالنّسبة إلىI هيD. 

3( E مناظرة A بالنّسبة إلىB ، EI یقطع CD فيF. 

  .Fهي Iبالنّسبة إلى Eبیّن أنّ مناظرة  -أ

منتصف Cاستنتج أنّ  -ب DF.  
  

  :6تمرین 

ABC ،ّمثلّث عام  

E وF مناظرتيB وC  بالنّسبة إلىA،  

M بحیثB منتصف CM، 

 MA یقطع EF فيN. 

 .Nهي Aبالنّسبة إلى Mمناظرة  بیّن أنّ  )1

منتصف E استنتج أنّ  )2 FN.  
  

  :7تمرین 

ABCD مستطیل مركزهO،  

E منتصف AB و ،F  منتصف CD.  

 .Fهي Oبالنّسبة إلى Eبیّن أنّ مناظرة  )1

استنتج أنّ  )2   BFED BFEDو  // .  
  

 :8تمرین 

 AB منتصفهاI،  

 Ax بحیث 60ˆBAx.  

ارسم )1 By مناظر Ax بالنّسبة إلىI. علّل إجابتك. 

2( M من Ax ، MI یقطع By فيN ، 

 .Nهي  Iبالنّسبة إلى Mبیّن أنّ مناظرة 

جد مع التّعلیل مناظر -أ )3 Mx بالنّسبة إلىI. 

yNIIMxاستنتج أنّ  -ب ˆˆ . 
  
  
 

 8 
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  :9تمرین 

 AB قیس طولهاcm4و ،I ،منتصفها  

C الدّائرة التّي مركزهاA  و شعاعهاcm3 ،  

  .Iمناظرتها بالنّسبة إلى 'Cو

1( C وC' یتقاطعان فيM وN،  ّبیّن أنM وN متناظرتان بالنّسبة إلىI. 

2(  MB یقطعC' فيE  و NA یقطعC فيF ، ّبیّن أنE وF متناظرتان بالنّسبة إلىI. 
  

  :10تمرین 

C دائرة مركزهاA و شعاعهاcm2و ،M ،نقطة منها  

 المماسّ لـC فيM ،  

cmMIبحیث نقطة من Iو  3،  

C' مناظرةC بالنّسبة إلىI  مركزهاB.  

1( N مناظرةM بالنّسبة إلىI ، ّبیّن أن N نقطة منC'. 

  .Nفي 'Cلـ مماسّ   أنّ  استنتج )2
 

  :11تمرین 

 قطعتین هماو  Oمركزه   ABیتكوّن هذا الرّسم من نصف دائرة هي AC و BC.  

 

  

  

  
  

  

cmBCOBOAأعد هذا الرّسم بحیث )1 3. 

 .Iابن مناظر هذا الشّكل بالنّسبة إلى -أ )2

  .مساحة كامل الشّكل احسب -ب
  

  :12تمرین 

 JIO OJOIمعیّن متعامد بحیث ,, ،  

 1,5A  و 3,1B.  

 .متوازي أضلاع AJBCبحیث Cقدّم إحداثیّات )1

  .مركز متوازي الأضلاع Mقدّم إحداثیّات )2

  

 

O
A B

I
C

 9 



 
F   Trabelsi.math (Page et Groupe) 

  :13تمرین 

 JIO OJOIمعیّن متعامد بحیث ,, ،  

 2,4A  ، 0,3B.  

 .Iمتوازي أضلاع مركزه ABCDبحیث Dو Cقدّم إحداثیّات )1

  .Dبالنّسبة إلى Cمناظرة Eقدّم إحداثیّات )2
   

  :14تمرین 

 JIO OJOIمعیّن متعامد بحیث ,, ،  

 1,2A و  1,2 B.  

بیّن أنّ  -أ )1   OIAB . 

استنتج أنّ   - ب   OJAB //. 

2(  1,2 Cأنّ  ، بیّنABC  مثلّث قائم فيB. 
  

 :15تمرین 

 JIO OJOIمعیّن متعامد بحیث ,, ،  

 2,3A ، 1,2 B ، 1,2 C و 2,3D.  

بیّن )1   BCAD //. 

DCABبیّن أنّ  )2 . 

 .ABCDاستنتج نوع الرّباعي )3
 

  :16تمرین 

 JIO cmOJOIمعیّن متعامد بحیث ,, 1،  

 1,2 A  ، 2,0 B و 2,0C.  

منتصف  Oبیّن أنّ  )1 BC. 

  .متوازي أضلاع ABDCبحیث  Dحدّد مع التّعلیل إحداثیّات )2

 10 



 
F   Trabelsi.math (Page et Groupe) 

 

 

  :1تمرین 

ABCD  ضلاع بحیثأمتوازيcmAB 5 ،cmAD 3 و 70ˆDAB.  

BADمنصّف یقطع ˆ DC فيE.  

AEDجد -أ )1 ˆ.  

 .مثلّث متقایس الضّلعین EADأنّ  استنتج  - ب

2(  AE  یقطع BC فيF ّبیّن أن ،ECF مثلّث متقایس الضّلعین.  
  

  :2 تمرین

ABCD متوازي أضلاع بحیثDAB   .زاویة حادّة ˆ

 ابن )1 Ax  بحیث AD منصّفxAB ˆ.  

2(  Ax یقطع DC فيE. 

BADADEبیّن أنّ   - أ ˆˆ . 

 .AEDنوع المثلّثاستنتج    - ب
  

  :3تمرین 

ABC مثلّث بحیثcmBC 4 ، 70ˆCBA و 50ˆBCA.  

 الموسّط العمودي لـ BC یقطع AC فيE.  

 .مثلّث متقایس الضّلعین EBCبیّن أنّ  )1

 یقطع Aو المارّ من العمودي على )2 BE فيF،   

 .مثلّث متقایس الضّلعین EAFبیّن أنّ      
  

   :4تمرین 

ABC مثلّث متقایس الضّلعین فيA.  

xCBابن -أ )1 BCAمجاورة و مقایسة لـ ˆ ˆ. 

استنتج أنّ  -ب   CxAB //. 

2(  By منصّف CBA و ˆ Cz منصّفxCB ، بیّن أنّ ˆ   CzBy //. 
  

  :5تمرین 

yAx و 130زاویة منفرجة قیسها ˆ Az ،منصّفها  

B من Ax وC بحیث Az بحیثBCAB .   

أنّ  بیّن   AyBC //.  

  الزّوايا النّاتجة عن مستقيمين متوازيين و قاطع لهما 
 

2 

 11 
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  :6مرین ت

ABC مثلّث متقایس الضّلعین فيA،  

  .متوازي أضلاع ABCDبحیث Dو

BCACADبیّن أنّ  )1 ˆˆ .  

 -أ )2 Ax بحیث180ˆxAB ، ّبیّن أنCBADAx ˆˆ . 

استنتج أنّ  -ب AD هو منصّفCAx ˆ. 
  

  :7تمرین 

ABC متقایس الضّلعین فيA،  

E من AB وF من BC بحیث   ACEF //.  

 . متقایس الضّلعین BEFبیّن أنّ  )1

EFAEABاستنتج أنّ  )2 . 
 

  :8تمرین 

ABCD بحیث متوازي أضلاع :cmAB 5  ،cmAD 3 و 50ˆDAB،  

الموسّط العمودي لـ AD یقطع AB فيE.  

  .مثلّث متقایس الضّلعین EADبیّن أنّ  )1

الموازي لـ )2 DE و المارّ منB یقطع DC فيM  و AD فيF، 

  .مثلّث متقایس الضّلعین MFD بیّن أنّ      
  

  :9تمرین 

ABCD متوازي أضلاع بحیث :cmAB 5  ،cmAD 3 و 70ˆDAB.  

1(  Dx بحیث180ˆxDA ،جدCDx ˆ. 

 -أ )2 Dy منصّفCDx ، وˆ Az منصّفBAD zADyDxبیّن أنّ ، ˆ ˆˆ . 

استنتج أنّ   - ب   AzDy //.  
  

  :10تمرین 

ABC متقایس الضّلعین فيA،  

العمودي على  BC و المارّ منB یقطع AC فيE.  

CABمنصّف )1 یقطع ˆ BC فيI ، ّبیّن أن   AIEB //. 

 .متقایس الضّلعین ABEاستنتج أنّ  )2

منتصف Aاستنتج أنّ  )3 EC. 
 

   12 
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  :11تمرین 

ABCD ،متوازي أضلاع  

DABمنصّف یقطع ˆ DC فيE، و منصّفDCB یقطع ˆ AB فيF.  

ECFEAFبیّن أنّ  )1 ˆˆ . 

ECFDEAأنّ  استنتج )2 ˆˆ . 

استنتج أنّ  )3   FCAE //. 
  

  :12تمرین 

: لیكن هذا الرّسم بحیث   ByAx و  // 50ˆyBA.  

  

  

  

  

BAxجد )1 ˆ.  

yBAمنصّفي  )2 BAxو ˆ ، بیّن أنّ Mیتقاطعان في ˆ   BMAM .  
  

  :13تمرین 

ABC مثلّث بحیث :cmBC 5 ، 40ˆCBA و 70ˆBCA.  

 Cx بحیث140ˆxCB مع  داخلیّة من نفس الجهةCBA ˆ. 

بیّن أنّ  )1   CxAB //. 

CABمنصّف  )2 طع قی ˆ Cx فيE،  ّبیّن أن ACE مثلّث متقایس الضّلعین.  

 

A

B

x

y
50°
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ّت اّّا   

  لتلاميذ السّنة الثّامنة أساسي

  

  

  مواكب للبرامج الرّسمیّة    

  

  إصلاح 

  الثّلاثي الأوّل

 2018 جديد

8 
  مكرم الطّرابلسي: الأستاذ



 

  

  :1تمرین 

 .  135632و    24784،    69112: الأعداد هي) 1

2 (  

  

  

 
  

  :2تمرین 

 .  58344و     74136   :الأعداد هي )1

2(   

  

  
  

  :3تمرین 

1(  1160    2(  3000  

   3         2   
   5        4  
   7        6  
   9        8  
  

  :4تمرین 

6720  6712  6704  6736  6728  
  6    5     4     7    6   

    9    8      
  

 6768,6728,6776,6736,6784,6744,6704,6792,6752,6712,6760,6720A  

  .A12كمّ 

  
5032  5112  5232  5312  5432  5512  

  7    5     7    5     7    5   
    9         9      9  

  



5992,5952,5912,5872,5832,5792,5752,5712

5672,5632,5592,5552,5512,5472,5432,5392,5352

5312,5272,5232,5192,5152,5112,5072,5032B

  

  .B25كمّ 

  8قابليّة القسمة على : إصلاح

5632  5712  5832  5912  
  7     5     7    5   
       9      9  

 

3416  4152  62144  
   5    3  
   9    5  

    7  
    9  

 

41232    40272    
   4        3     
   7       6    

       9    
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  :5تمرین 

  .9344و  9144،  9440 ، 9240،  9040هي  الحلول
 

  :6تمرین 

  )8العدد یقبل القسمة على . (1432: مصاریف الرّحلة بالدّینار

1798:1432: نصیب كلّ شخص بالدّینار .  



 

  

   :1تمرین 

  3
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7

21
      ،

7
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       ،

6

24
         ،

8

36
     .  

  

  :2تمرین 

Z
4
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   ،    Z2    ،  








 Z

3

5
  ،    Z8  

  Z7,1       ، Z5           ،








Z
7

21
   .  

  

   :3تمرین 
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Z
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  :4تمرین 

 0,7,4,1  ZA   .4، كمّها   









 
7

35
,0ZA 2، كمّها.  

 









7

35
,0,7,4,1ZA 5، كمّها.  

  

  :5تمرین 

  
1( cmOA 33  ،cmOB 11   ،cmOBOAAB 413 . 

2( 5x.  
  

  :6تمرین 

  
1( cmOA 22  ،cmOB 55   ،cmOAOBAB 325  . 

2( ABOC   یعنيcmOC 3  3یعنيx   3یعنيx  3أوx  

من Cو بما أنّ  AB  ّ3فإنx  

O I 2 3 4 5-1-2-3

AB

O I 2-1-2-3-4

AB

-5

 مجموعة الأعداد الصّحيحة النّسبيّة : إصلاح

F   Trabelsi.math (Page et Groupe) 



 
 
 
 

   :1تمرین 

1(   473 E. 

2( 0E  03یعني a   3یعنيa. 

  

  :2تمرین 

1( 5 a  5یعنيa  ،    1275 E. 

2( 7E  یعني  77 a  0یعنيa. 

  

  :3 تمرین

1(   aE  5.  

2( 4a  4  یعنيa                4     أوa 

               145 E             945 E 

3( 0E  یعني    05  a   5  یعنيa.  

  

  :4تمرین 

1(         aaaE  94551116.  

2( 04 a  4یعنيa ،  1349 E. 

3( 0E   0یعنيE    09یعني  a    9یعنيa. 

  

   :5 تمرین

1( 8a     ،9b     ،11c     ،21d    9 وe.  

2( eabcd . 

  

  :6تمرین 

1(   124848 a    ،   16511511 b. 

012 -أ )2  x   12 یعنيx.         016 -ب  x   16 یعنيx.  

  

  :7تمرین 

1( aaE  2635. 

2(   9112 E. 

3( 5E  52یعني  a  725یعني a. 

 Z في الطّرحو  الجمع: إصلاح
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  :8تمرین 

1( aE 1. 

2(   541 E. 

3( 9E  91یعني  a  891یعني a. 

  

  :9تمرین 

1( 14 E  341یعني E   3یعنيE  3أوE.  

2( 5 aE  35  یعني a              35   أو a 

                  253 a               853 a 

  

  :10تمرین 

  

     
     

            117443426373

1655159415

9685685611372







  

  

  :11تمرین 

1( 752 a     ،  826 b
 

. 

3 -أ )2 xa  37یعني  x  473یعني x . 

1  -ب xb   18یعني  x     یعني  918 x . 

  

  :12تمرین 

 -أ )1  253 E      . 

4  -ب ab  4یعني ba ،743 E. 

2( 7E    7یعنيE             7أوE 

          73  ba           73  ba  

      437  ba         1037  ba  

3( 4E  2وb    یعني  423  a    

45یعني    a     154یعني a. 

 

  :13تمرین 

   
   

    61654653127653127

14122123537351237

44413412522254122







  

  



  :14تمرین 

1( baE  2. 

2( 3E  7وb    یعني  372  a     35یعني  a     یعني  853 a. 

3( 5E   52یعني  ba   

725یعني   ba. 

  

  :15تمرین 

1( babaE  4215. 

2(   37444  abbaE. 

3( 1E  14یعني  ab  341یعني  ab. 

  

  :16تمرین 

1( babaE  6314. 

2(     5161666  babaE. 

3( 5E  یعني  56  ba   1156یعني  ba. 

  

  :17تمرین 

   

 
 

  babaabaC

babaabaB

bababaA







54141

107373

2154154

  

  

  :18تمرین 

1(   bababaE  9416416. 

2(     134999  babaE. 

3( 2E   یعني  29  ba   یعني  1129  ba. 

  

  :19تمرین 

 .صواب) 3.         صواب) 2.      خطأ )1

  

  :20تمرین 

1(     aaaaA  32121531  

                                                  bbB  572 
2(    babababaBA  885353  

لدینا  Qba  إذن   Qba  إذن   Qba8  ّنستنتج أنBA.  



  :21تمرین 

1( babaE  1353 

    babaabaF  3432432  

2(   abbaFE  231، 

لدینا  Za  و Z2  إذن Za2  یعنيEF . 

3( 5 FE  52یعني  a  یعني  725 a . 

  

  :22تمرین 

1(   aabbabbE  41515 

  babaabaF  24242 

2(     13222424  bababaFE  

 ZFE   یعنيEF .  

3( 1 FE  12یعني  ba   121یعني  ba.  Zba  یعنيab . 

  

  :23تمرین 

1(   bababaE  2361361. 

2( 3E   32یعني  ba   یعني  32  ba   یعني  532  ba. 

 Zba   یعنيba . 

3( ba    یعني Zba  إذن    Zba 

و بما أنّ  Z2  ّفإن   Zba2   یعني ZE.  



 

 
  

 :1تمرین 

 

منتصف Bإذن  Eهي Bبالنّسبة إلى Aلدینا مناظرة  AE  

منتصف Cإذن  Fهي Cبالنّسبة إلى Aو مناظرة  AF  

ACABو بما أنّ   )ABC مثلّث متقایس الضّلعین فيA ( 

AFAEفإنّ  .  

 
 
 

  :2 تمرین

منتصف  Iلدینا) 1 AB  إذن مناظرةA بالنّسبة إلىI هيB  

  Cهي Iبالنّسبة إلى Eمناظرةو لدینا 

إذن مناظر AE بالنّسبة إلىI هو BC  

نستنتج أنّ    BCAE //.  

منتصف  Jلدینا) 2 AC  

  Cهي Jبالنّسبة إلى Aإذن مناظرة 

  Bهي Jبالنّسبة إلى Fمناظرة و لدینا 

إذن مناظر AF بالنّسبة إلىJ هو BC  ّنستنتج أن   BCAF //.  

لدینا ) 3   BCAE و  //   BCAF إذن  //   AFAE //  

و بما أنّ لهما نقطة مشتركة فإنّ    AFAE   

  .على إستقامة واحدة Fو E ،Aالنّقاط نستنتج أنّ 

  

  :3تمرین 

  ،Cهي Iبالنّسبة إلى A مناظرة لدینا )1

  ،Bهي Iبالنّسبة إلى Dو مناظرة 

إذن مناظر AD  بالنّسبة إلىI  هي BC  

نستنتج أنّ    BCAD //.  

 تنتمي إلى Mلدینا  )2 BC و MI 

و مناظري  BC و MI بالنّسبة إلىI  هما AD و MI 

نتمي إلى ت Iبالنّسبة إلى  Mإذن مناظرة  AD و MI  

و بما أنّ  AD و MI یتقاطعان فيN فإنّ مناظرةM بالنّسبة إلىI هيN.  

 

A

B C

D

I

M

N

 التّناظر المركزي: إصلاح
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B C

E F
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B C
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E F
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  :4تمرین 

1( ' مناظر بالنّسبة إلىO هو مستقیم موازي لـ، 

   Bهي  Oو مناظرتها بالنّسبة إلى من Aو بما أنّ 

  .Bیمرّ منهو مستقیم  'فإنّ 

مناظر )2 MO بالنّسبة إلىO  هو نفسه 

لأنّ  MO  یمرّ من مركز التّناظرO. 

و  تنتمي إلى Mلدینا  )3 MO  

و و مناظري  MO بالنّسبة إلىO  هما' و MO 

و 'نتمي إلى ت Oبالنّسبة إلى  Mإذن مناظرة  MO  

و 'و بما أنّ  MO یتقاطعان فيN فإنّ مناظرةM بالنّسبة إلىO هيN.  

  

  :5 تمرین

1 (  

  

  

  

  

  

 تنتمي إلى Aلدینا ) 2 AB و AI  

و مناظري  AB و AI بالنّسبة إلىO  هما و AI 

و تنتمي إلى  Oبالنّسبة إلى  Aإذن مناظرة  AI  

و و بما أنّ  AI یتقاطعان فيD فإنّ مناظرةA بالنّسبة إلىI هيD.  

 تنتمي إلى Eلدینا  -أ) 3 AB و EI  

و مناظري  AB و EI بالنّسبة إلىI  هما CD و EI 

تنتمي إلى  Iبالنّسبة إلى  Eإذن مناظرة  CD و EI  

و بما أنّ  CD و EI یتقاطعان فيF   

  .Fهي Iبالنّسبة إلى Eفإنّ مناظرة

منتصف Bلدینا  -ب AE ، 

، و مناظرة Cهي Iبالنّسبة إلى Bمناظرة  AE بالنّسبة إلىI هي DF  

هي منتصف  Cإذن  DF.  

  

   

 

A BO

M

N

 

A

B C

DE

F

I

 

A

B CI



  :6تمرین 

 تنتمي إلى Mلدینا  )1 BC و MA  

و مناظري  BC و MA بالنّسبة إلىA  هما EF و MA 

نتمي إلى ت Aبالنّسبة إلى  Mإذن مناظرة  EF و  MA  

و بما أنّ  EF و MA یتقاطعان فيN   

  .Nهي Aبالنّسبة إلى Mفإنّ مناظرة

منتصف Bلدینا  )2 MC ، 

، و مناظرة Eهي Aبالنّسبة إلى Bمناظرة  MC بالنّسبة إلىA هي FN  

هي منتصف Eإذن  FN. 

  

  :7تمرین 

منتصف Eلدینا  )1 AB  و مناظرة AB  بالنّسبة إلىO هي CD 

ستكون منتصف  Oبالنّسبة إلى Eإذن مناظرة  CD،  

منتصف  Fو بما أنّ  CD  فإنّ مناظرةE بالنّسبة إلىO هيF.  

  Bو Fهي  Oبالنّسبة إلى  Dو  E مناظرتيلدینا  )2

مناظر إذن  ED  بالنّسبة إلىO  هو BF  

نستنتج أنّ    BFED //  

كذلك مناظرة  ED  بالنّسبة إلىO  هي BF  

BFEDنستنتج أنّ  .  

 

 :8تمرین 

1(  By مناظر Ax بالنّسبة إلىI هو نصف مستقیم موازي لـ Ax و مخالف له في الإتّجاه. 

 تنتمي إلى Mلدینا  )2 Ax و MI  

و مناظري  Ax و MI بالنّسبة إلىA  هما By و MI  

نتمي إلى ت Iبالنّسبة إلى  Mإذن مناظرة  By و MI  

و بما أنّ  By و MI یتقاطعان فيN فإنّ مناظرةM بالنّسبة إلىI هيN. 

مناظر -أ )3 Ax بالنّسبة إلىI  هو By، 

من Mو بما أنّ  Ax  وN من By   بحیث مناظرةM بالنّسبة إلىI  هيN   

مناظرفإنّ  Mx بالنّسبة إلىI  هو Ny.  

  ) Ny موازي لـ Mx و مخالف له في الإتّجاه(  

مناظرلدینا  -ب Mx بالنّسبة إلىI  هو Ny  مناظرو MN بالنّسبة إلىI  هو NM   

IMxمناظر إذن yNIهو  Iبالنّسبة إلى ˆ ˆ
yNIIMx تنتج أنّ نس  ˆˆ .  
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  :9تمرین 

  'Cو C تنتمي إلى Mلدینا  )1

  Cو 'Cنتمي إلى ت Iبالنّسبة إلى  Mإذن مناظرة 

  Nو Mیتقاطعان في 'Cو Cو بما أنّ 

  Nأو) لا یمكن( Mهي Iبالنّسبة إلى Mفإنّ مناظرة

 تنتمي إلى Eلدینا  )2 MB وC'  

و مناظري  MB وC' بالنّسبة إلىI  هما NF وC 

نتمي إلى ت Iبالنّسبة إلى  Eإذن مناظرة  NF وC  

و بما أنّ  NF وC یتقاطعان فيF وN    

  .)Iبالنّسبة إلى  Mمناظرة  N لأنّ غیر ممكن ( Nأو Fهي Iبالنّسبة إلى E فإنّ مناظرة

  

  :10تمرین 

 ، Nهي  Iبالنّسبة إلى Mو مناظرة  C تنتمي إلى Mلدینا  )1

   'Cهي Iبالنّسبة إلى Cمناظرة و 

  .'Cمن Nنستنتج أنّ 

IMAلدینا مناظرة  )2 INBهي  Iبالنّسبة إلى ˆ ˆ 

إذن  90ˆˆ INBIMA   

نستنتج أنّ    NIBN   یعني مماسّ لـC' فيN.  

  

  :11تمرین 

  :مساحة الشّكل

 
2

2

26,46
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2
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cm














  

  

   :12تمرین 

  

1(  3,6C. 

2(  2,3M.  
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  :13تمرین 

  

1(  2,2 C ، 0,1D. 

2(  2,0 E.  

  

  

  

  

  

  :14تمرین 

 ن في التّرتیبةلهما نفس الفاصلة و متقابلتا Bو  Aلدینا  -أ )1

إذن هما متناظران بالنّسبة إلى  OI  

نستنتج أنّ  OI هو الموسّط العمودي لـ AB  

 إذن   OIAB . 

  - ب   OJAB  یعامدانلأنّهما  // OI. 

 أنّ  لنبیّن * )2   BCOJ  

 في التّرتیبة انتمتساویالفاصلة و  ن فيمتقابلتا Cو  Bلدینا 

إذن هما متناظران بالنّسبة إلى  OJ  

نستنتج أنّ  OJ هو الموسّط العمودي لـ BC  إذن   BCOJ .  

لدینا  *   OJAB و  //   BCOJ   إذن   BCAB  

 .Bمثلّث قائم في  ABCأنّ  نستنتج

  

  :15تمرین 

 ان في التّرتیبةتن في الفاصلة و متساویمتقابلتا Dو  Aلدینا * ) 1

إذن هما متناظران بالنّسبة إلى  OJ  

نستنتج أنّ  OJ هو الموسّط العمودي لـ AD   

إذن    ADOJ .  

  ّنبیّن بنفس الطّریقة أن   BCOJ . 

  ّنستنتج أن    BCAD //.  

لدینا مناظرة  )1 AB  بالنّسبة إلى OJ  هي DC 

DCABإذن  .  

 .شبه منحرف متقایس الضّلعین ABCD نستنتج أنّ  )2

 

O I

J

2 3-1-2-3

2

-1

A

BC

 

O I

J

2 3-1-2-3

2

3
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O I

J

2 3 4-1-2

2
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A

B
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  :16تمرین 

 متقابلتان في الفاصلة و التّرتیبة  Cو Bلدینا ) 1

 Oان بالنّسبة إلىتإذن هما متناظر 

منتصف  O نستنتج أنّ  BC. 

  متوازي أضلاع  ABCDإذا كان) 2

منتصف Oفإنّ  AD  ) ّلأنO منتصف BC( 

  متقابلتان في الفاصلة و التّرتیبة Dو A نستنتج أنّ 

إذن  1,2D.  

 
 

O I

J

2 3-1-2-3

2

-1

-2

A

B

C

D



 

 
  

  :1 تمرین

لدینا * -أ 70ˆBAD  و AE  منصّفها 

 :إذن     35
2

70ˆˆ BAEEAD. 

AED لدینا * BAEو ˆ   ن عن اویتان متبادلتان داخلیّا و ناتجتزا ˆ

مستقیمین متوازیین هما  DC و AB  و قاطع لهما هو AE   

إذن  35ˆˆ BAEAED.  

AEDEADلدینا EADفي المثلّث   - ب ˆˆ   إذنEAD في مثلّث متقایس الضّلعینA. 

CEFلدینا * )1 AEDو ˆ زاویتان متقابلتان بالرّأس إذن  ˆ 35ˆˆ AEDCEF. 

EAD  لدینا * CFEو ˆ   ن عن مستقیمین متوازیین متبادلتان داخلیّا و ناتجتازاویتان  ˆ

هما  DC و AB  و قاطع لهما هو AF  إذن 35ˆˆ CFEEAD. 

CFECEFنستنتج أنّ  * ˆˆ  إذنECF مثلّث متقایس الضّلعین.  

  

  :2 تمرین

ADEلدینا * -أ )2 BADو ˆ ن عن مستقیمین متوازیین هما متبادلتان داخلیّا و ناتجتازاویتان  ˆ DCو AB  

و قاطع لهما هو  AD  إذنBADADE ˆˆ .  

BADADEلدینا  -ب ˆˆ   

BADDAEو ˆˆ  ) AD  منصّفBAE ˆ (  .  

DAEADE إذن ˆˆ   ّنستنتج أنAED متقایس الضّلعین فيE.  

  

  :3تمرین 

الموسّط العمودي لـ لدینا )1 BC و ،E نقطة منه  

ECEBإذن    ّنستنتج أنEBC مثلّث متقایس الضّلعین. 

لدینا  *) 2 EF  و BC  إذن   BCAF //.  

EFA  لدینا * CBEو ˆ   ن عن مستقیمین متوازیین ویتان متبادلتان داخلیّا و ناتجتازا ˆ

هما  AF و BC  و قاطع لهما هو FB  إذنCBEEFA ˆˆ .  

EAF  لدینا * BCEو ˆ   ن عن مستقیمین متوازیین ویتان متبادلتان داخلیّا و ناتجتازا ˆ

هما  AF و BC  و قاطع لهما هو AC  إذنBCEEAF ˆˆ .  

BCECBE لدینا * ˆˆ  )EBC متقایس الضّلعین فيE (إذن EAFEFA ˆˆ   

 .مثلّث متقایس الضّلعین EAFنستنتج أنّ 

 النّاتجة عن مستقيمين متوازيين و قاطع لهما الزّوايا: إصلاح
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   :4تمرین 

BCACBAإذن  Aمثلثّ متقایس الضّلعین في ABCلدینا  * -ب) 1 ˆˆ   

xCBBCAو بما أنّ  ˆˆ   ّفإنxCBCBA ˆˆ .  

* CBA xCBو ˆ   متقایستانزاویتان متبادلتان داخلیّا و  ˆ

 نستنتج أنّ  ن عن مستقیمین متوازیینإذن هما ناتجتا   CxAB //. 

xCBCBAلدینا ) 2 ˆˆ  و By  منصّفCBA و ˆ Cz منصّفxCB ˆ  

zCBCByإذن  ˆˆ    

 نستنتج أنّ  ن عن مستقیمین متوازیینفهما ناتجتا زاویتان متبادلتان داخلیّاو بما أنّهما    CzBy //. 

  

  :5تمرین 

BCABلدینا   إذنABC متقایس الضّلعین فيB  

BCACABنستنتج أنّ  ˆˆ   

yACBACو بما أنّ  ˆˆ   ّفإنyACBCA ˆˆ   

  ن عن مستقیمین متوازیینفهما ناتجتا زاویتان متبادلتان داخلیّاو بما أنّهما 

فإنّ    AyBC //.  

  

  :6مرین ت

CADلدینا *) 1 BCAو ˆ   ن عن مستقیمین متوازیین ویتان متبادلتان داخلیّا و ناتجتازا ˆ

هما  AD و BC  و قاطع لهما هو AC  إذنBCACAD ˆˆ .  

DAxلدینا * -أ) 2 CBAو ˆ   ن عن مستقیمین متوازیین و ناتجتا متماثلتانزاویتان  ˆ

هما  AD و BC  و قاطع لهما AB  إذنCBADAx ˆˆ .  

BCACADلدینا  * -ب ˆˆ  وCBADAx ˆˆ   

BCACBA لدیناو  ˆˆ  )ABC مثلّث متقایس الضّلعین فيA(  

CADDAx إذن  ˆˆ  ،  

نستنتج أنّ  AD  منصّفCAx ˆ.   

  

  :7تمرین 

BFEلدینا *) 1 BCAو ˆ   ن عن مستقیمین متوازیین و ناتجتا متماثلتان زاویتان ˆ

هما  EF و AC  و قاطع لهما BC  إذنBCABFE ˆˆ .  

BCACBAو بما أنّ  ˆˆ   ّفإنBFEFBE ˆˆ   

  .Eفي  متقایس الضّلعین BEFأنّ  نستنتج

2 (EBAEAB   ّو بما أنEFEB   ّفإنEFAEAB . 
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  :8تمرین 

الموسّط العمودي لـنقطة من  Eلدینا) 1 AD  إذنEDEA   ّنستنتج أنEAD مثلّث متقایس الضّلعین.  

MDFلدینا *) 2 EADو ˆ   ن عن مستقیمین متوازیین و ناتجتاویتان متماثلتان زا ˆ

هما  DC و AB  و قاطع لهما هو AD  إذنEADMDF ˆˆ .  

EDAلدینا * MFDو ˆ   ن عن مستقیمین متوازیین ویتان متماثلتان و ناتجتازا ˆ

هما  FM و DE  و قاطع لهما هو FD  إذنMFDEDA ˆˆ .  

ADEDAEو بما أنّ  * ˆˆ  )EAD في  مثلّث متقایس الضّلعینA (  

MFDMDFفإنّ  ˆˆ   

  .Mفي  مثلّث متقایس الضّلعین MFDنستنتج أنّ 

  

  :9تمرین 

CDxلدینا) 1 BADو ˆ   ن عن مستقیمین متوازیین و ناتجتا متماثلتانزاویتان  ˆ

هما  DC و AB  و قاطع لهما AD  إذن 70ˆˆ BADCDx.  

BADCDxلدینا  -أ) 2 ˆˆ   و Dy منصّفCDx ، وˆ Az منصّفBAD ˆ  

zADyDxإذن ˆˆ .  

yDxلدینا -ب zADو ˆ   و متقایستان متماثلتانزاویتان  ˆ

 نستنتج أنّ  ن عن مستقیمین متوازیینإذن هما ناتجتا   AzDy //.  

  

  :10تمرین 

  Aمتقایس الضّلعین في ABCلدینا ) 1

و  AI منصّفCAB إذن  ˆ AI إرتفاع لـABC  

نستنتج أنّ    BCAI  ّو بما أن ،   BCEB   ّفإن   AIEB //.  

IACلدینا *) 2 BEAو ˆ   ن عن مستقیمین متوازیین و ناتجتا متماثلتانزاویتان  ˆ

هما  AI و EB  و قاطع لهما EC  إذنBEAIAC ˆˆ .  

BAIلدینا * EBAو ˆ   ن عن مستقیمین متوازیین و ناتجتا داخلیّا متبادلتان زاویتان ˆ

هما  AI و EB  و قاطع لهما AB  إذنEBABAI ˆˆ .  

CAIIABو بما أنّ  * ˆˆ   ) AI منصّفCAB EBABEAفإنّ ) ˆ ˆˆ   

  .Aفي  مثلّث متقایس الضّلعین AEBنستنتج أنّ 

ACABإذن  Aفي  مثلّث متقایس الضّلعین ABCلدینا ) 3   

ABAEإذن  Aفي  مثلّث متقایس الضّلعین AEBلدینا و    

ACAEإذن    

منتصف Aعلى إستقامة واحدة فإنّ  Eو C ،Aو بما أنّ النّقاط  EC.  
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  :11تمرین 

DCBDABمتوازي أضلاع إذن  ABCDلدینا) 1 ˆˆ   

و  AE منصّفDAB ، و ˆ CF منصّفDCB ECFEAFإذن  ˆ ˆˆ   

EAFلدینا) 2 DEAو ˆ   ن عن مستقیمین و ناتجتا داخلیّا متبادلتان زاویتان ˆ

متوازیین هما  AB و DC  و قاطع لهما AE  إذنDEAEAF ˆˆ .  

ECFEAFو بما أنّ  ˆˆ   ّفإنECFDEA ˆˆ .  

DEAلدینا) 3 ECFو ˆ   و متقایستان متماثلتانزاویتان  ˆ

 نستنتج أنّ  ن عن مستقیمین متوازیینإذن هما ناتجتا   FCAE //.  

  

  :12تمرین 

BAxلدینا) 1 yBAو ˆ   ن عن مستقیمین و ناتجتا داخلیّتان من نفس الجهة زاویتان ˆ

متوازیین هما  Ax و By  و قاطع لهما AB إذن BAx yBAو ˆ   هما متكاملتان ˆ

نستنتج أنّ  13050180ˆBAx.  

لدینا  *) 2 50ˆyBA  و BM منصّفها إذن 


 25
2

50ˆMBA  

و  130ˆBAxلدینا  * AM منصّفها إذن 


 65
2

130ˆMAB  

لدینا  AMB في المثلّث *     906525180ˆˆ180ˆ MABMBABMA   

 إذن   BMAM .  

  

  :13تمرین 

CBAلدینا) 1 xCBو ˆ    و متكاملتان داخلیّتان من نفس الجهة زاویتان ˆ

نستنتج أنّ متوازیین إذن هما ناتجتان عن مستقیمین    CxAB //.  

EABلدینا * )2 CEAو ˆ   متوازیینن عن مستقیمین ناتجتا و متبادلتان داخلیّا زاویتان ˆ

هما  AB و Cx  و قاطع لهما AE إذن CEAEAB ˆˆ .  

CAEEABو بما أنّ  * ˆˆ   ) AE  منصّفCAB CEACAEفإنّ )  ˆ ˆˆ   

  .Cمثلّث متقایس الضّلعین في  AECنستنتج أنّ 
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